ТО.-5 Похідна та її застосування.
Дослідження функції на монотонність

(самостійне вивчення) 

1. Дослідження функції на зростання та спадання.
Функція 
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 називається зростаючою, якщо більшому значенню аргументу відповідає більше значення функції, тобто для будь-яких двох значень 
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 змінної , взятих з області визначення і таких, що 
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, виконується нерівність 
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Функція 
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 називається спадною, якщо більшому значенню аргументу відповідає менше значення функції, тобто для будь-яких двох значень 
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 змінної 
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, взятих з області визначення і таких, що 
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, виконується нерівність 
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2. Достатня умова зростання (спадання) функції на деякому проміжку.

Якщо похідна функції 
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 в кожній точці деякого проміжка додатна (
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), то функція на цьому проміжку зростає.
Якщо похідна від’ємна (
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), то функція є спадна.

3. Критичні точки функції – це внутрішні точки області визначення функції, в яких похідна дорівнює нулю або не існує.
Стаціонарні точки – це точки, похідна в яких дорівнює нулю.

4. Правило для визначення проміжків зростання (спадання) функції.
1) Знайти похідну функції;
2) Знайти критичні точки (розв’язати рівняння 
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);
3) Критичними точками розбити область визначення функції на проміжки;
4) Визначити знак похідної на цих проміжках.

Якщо 
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, то функція зростаюча.

Якщо 
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, то функція спадна.

Приклад:

Дослідити функцію на зростання (спадання).
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2) 
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4) на проміжку 
[image: image24.wmf](

)

0

0

;

>

¢

-

¥

-

y

, то функція зростаюча;

на проміжку 
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, то функція спадна;

на проміжку 
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, то функція зростаюча.

Зауваження: Якщо функція неперервна в якому-небудь кінці проміжку зростання чи спадання, то цю точку можна приєднати до розглядуваного проміжку.

Відповідь: функція зростає на проміжках 
[image: image27.wmf](

]

[

)

¥

È

¥

-

;

2

0

;

 і спадає на проміжку 
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